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微专题 73 求参数的取值范围

一、基础知识：

求参数的取值范围宏观上有两种思路：一个是通过解不等式求解，一个是利用函数，通

过解函数的值域求得参数范围

1、解不等式：通过题目条件建立关于参数的不等式，从而通过解不等式进行求解。常见的不

等关系如下：

（1）圆锥曲线上的点坐标的取值范围

① 椭圆（以  
2 2

2 2 1 0x y a b
a b

    为例），则  ,x a a  ，  ,y b b 

② 双曲线：（以  
2 2

2 2 1 , 0x y a b
a b

   为例），则  ,x a   （左支）  ,a  （右支）

y R

③ 抛物线：（以  2 2 0y px p  为例，则  0,x 

（2）直线与圆锥曲线位置关系：若直线与圆锥曲线有两个公共点，则联立消元后的一元二次

方程 0 

（3）点与椭圆（以  
2 2

2 2 1 0x y a b
a b

    为例）位置关系：若点  0 0,x y 在椭圆内，则

2 2
0 0
2 2 1x y
a b

 

（4）题目条件中的不等关系，有时是解决参数取值范围的关键条件

2、利用函数关系求得值域：题目中除了所求变量，还存在一个（或两个）辅助变量，通过条

件可建立起变量间的等式，进而可将等式变形为所求变量关于辅助变量的函数，确定辅助变

量的范围后，则可求解函数的值域，即为参数取值范围

（1）一元函数：建立所求变量与某个辅助变量的函数关系，进而将问题转化为求一元函数的

值域，常见的函数有：① 二次函数；②“对勾函数”  0ay x a
x

   ；③ 反比例函数；

④ 分式函数。若出现非常规函数，则可考虑通过换元“化归”为常规函数，或者利用导数进

行解决。

（2）二元函数：若题目中涉及变量较多，通过代换消元最后得到所求参数与两个变量的表达

式，则可通过均值不等式，放缩消元或数形结合进行解决。
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3、两种方法的选择与决策：通常与题目所给的条件相关，主要体现在以下几点：

（1）若题目中含有某个变量的范围，则可以优先考虑函数的方向，将该变量视为自变量，建

立所求变量与自变量的函数关系，进而求得值域

（2）若题目中含有某个表达式的范围（或不等式），一方面可以考虑将表达式视为整体，看

能否转为（1）的问题进行处理，或者将该表达式中的项用所求变量进行表示，从而建立起关

于该变量的不等式，解不等式即可

二、典型例题：

例 1：已知椭圆  
2 2

2 2: 1 0x yC a b
a b

    ， 1F 、 2F 是其左右焦点，离心率为
6

3
，且经过

点  3,1 .

（1）求椭圆C的标准方程；

（2）若 1 2,A A 分别是椭圆长轴的左右端点，Q为椭圆上动点，设直线 1AQ斜率为 k ，且

1 1,
2 3

k     
 

，求直线 QA2 斜率的取值范围；

解：（1）
6

3
ce
a

  : : 3 :1: 2a b c 

椭圆方程为：
2 2

2 2 1
3
x y
b b

  代入  3,1 可得：
2 4b 

2 23 12a b   椭圆方程为：
2 2

1
12 4
x y

 

（2）由（1）可得：    1 22 3,0 , 2 3,0A A 设  ,Q x y ，

则
2 3
yk

x


 2 2 3A Q
yk

x




2

2

2 122 3 2 3A Q
y y yk k

xx x
    

 

Q 在椭圆上  
2 2

2 211 12
12 4 3
x y y x     

2

2

2

1
12 3A Q

yk k
x

    

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